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NOTA PREVIA

O ftrabalho presente é de indole acentuadamente tedrica.

Sem que isso possa de modo algum assegurar epentual
inferesse a esle estudo, parece jd ndo haver dividas sobre a
necessidade e o inleresse deste tipo de trabalhes. Estd longe,
evidenlemente, de ser esta a tinica classe de lrabalhos neces-
sdrios ‘ao estudo dos problemas econidmicos concrelos, cuja
resolugio efectiva deve ser o fim ultimo e sempre presente. da
investigagdo em economia. OQuiros tipos de estudos, ndo
menos necessdrios, com muifo maior frequéncia que os pri-
meires merecedores da atengdo do economista, se estabelecem
a ligagdo nafural e indispensdvel entre o trabalho tedrico e
os problemas reais, nem por isso daqueles prescindem, sem
correr o risco de falhar-lhes, simulldneamente, um orienta-
dor ¢ um inlegrante, um estimule e um inovador.

Cabe aqui, sem duvida, a referéncia de algumas afirma-
¢oes que sublinham este ponto de vista, ndo com o brilho
discutivel dos tilulos académicos de quem as fez, mas com a
auloridade que decorre dos méritos inequivocos da obra
ciént:’jica realizada, quer no dominiv teérico em causa, quer
fora dele. ' ’

[11]




E o professor E. Béhler, devotado ao estudo dos pro-
blerhas concrelos, quemn afirma:

«Ohne eine theorefische Durchdringung ‘der volkswirt-
chaftlichen Zusammenhdnge werden die wirtschaftlichen ‘und
gesellschaftlichen Probleme der ndchsten Jahre, die Aufrechi-
erhaltung der Beschdftigung, die Verbesserung des Lebens-
standards und die drdngenden sozialen Probleme nicht
gelost werden kdnnen» ().

E foi E. Lundberg -quem escreveu algures (%):

«The ultimale purpose of all economic theory is to analyse
changes in economic life with respect to time. The subject
of the explanation may be price, production, and sales of a
particular product in a partial market, or ftotal income,
employment, and production in a whole couniry. In each
case the analysis aims at the filting the possible and actual
changes in prices, production, income, employment, elc. into
a rational system of explanations.

(1) E. Bohler (1). (Ve)a-se a Bibliografia).
(3 E. Lundberg (1).
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E, se assim_é, se por um lado se reputa indispensdvel
uma «penefracdor feérica das relagdes econdmicas e por outro
lado se considera necessdria a inclusdo dos resuliados da
andlise dos fenémenos econémicos num sistema racional de
explicacdo, ndo causa surpresa que se seja forgade a adoptar
o méfode matemdtico.

Entdo, sem se aceitar o tom exagerado de C. F. Roos (Y,
hd que partilhar, indubitavelmente, a opinido de G. C. Evans:

It is not a question as to wether mathematics is desirable
or not in such a subject. We are in fact forced to adbpt-ihe
mathematical method as a condition of further progress»(?).

. E, a este respeito ¢ indi-spensdbel ter sempre presente d
bem fundada observa;do do professor M. Dobb (%)

(*) sOne might well veniure the opinion that the chief reason why so
much has been written on economie theory and so little advancement made
is that economists know so little of mathematics. Almost without exception
those economists who have made lasting contributions te economie theory
have been mathematicians or economists who have known considerable ma-
thematics.» — C. F. Roos (1, pag. 11).

(&) G. C. Evans (1, pag. 113).

(3) M. Dobb (1, pag. 183-184).

[13]
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«What has here been said in criticism is not intended to
deny that mathemalical economics may have much to con-
tribute o the refinement of implications and clarification
of assumptions. Nor is it to deny that the subjective attitudes
of individuals play a réle as links in the chain of economic
events, and hence have a place in any cdmbleie analysis of
economic phenomena. But it is to say that so long as mathe-
matical technique retains ifs servitude o a particular mode
of thought, the concepts which it fashions are calealated to
veil rather than fo reveal realify. For this mode of thought,
which is enshrined in the subjective theory of value, first
creates for us a realm where disembodied minds hold commu-
nion with etherealized objects of choice, and then, unmindful
of the distance belween this absiract world and realify, seeks
fo represent the relations which if finds in this realm as
governing the relations which hold in actual economic society
and as conirolling the shape which events. must have under

.any and every system of social instifulions. This is ‘o con-

fuse thought and fo disiort realify. It is to have everything

[14]




standing on its head. To emancipale economic thought from
this heritage is a task that is long overdue.»

Duas observagées devem ser-feitas quanto-d forma do pre-
senfe estudo — néo lem prelengies erudifas, nem de extensdo.
Cemo parece normal, procurou-se dizer pela forma mais
cqrta apenas o essencial & compreensdo dos resultados e limi-

tou-se ao indispensdvel a citagdo de autores. Portanio, evi-

lou-se sistematicamente consideracdes redundanies e ndo se
utilizou o conhecido pmcessorda"emibig:&o de uma erudigdo
banal para avultar trabalhe que se ndo fez.

Foi-se talvez um pouco longe demais no -cumprimento
destas normas e ndo se explicifou, porveniura, suficiente-
mente a ligagio com o. guadro concreto de que se isolou o
objecto deste estudo. Servird de atenudnte o facto de tal ligagdo
estar patente nos trabalhos em cuja linha este se coloca,
que reduziria, por consequéncia, a descrigdo dessa relacio-
nacdo a simples repetigdo de _cOims friviais por jd terem sido

[15]



ditas algures e cuja leitura permitird avaliar com: justeza
o inleresse dos problemas aqui tratados.

Num trabalho que o tempo e o mérilo tornaram cldssico,
A. Aftalion(Y) examinou a divergéncia dos movimentos dos
mercados de meios de produgdo e de bens de consumo, isto
é, o facto de que um acréscimo da procura de bens de consumio
implica um acréscimo desproporcionado - da procura de
meios de producdo.

Na linha de oufros irabalhos sobre o mesmo assunfo,
B. Chait (%) submeteu o facto referido a um estudo mais exi-
genfe e em condigbes mais realistas,

" Mostrar que alguns resultados importantes enunciados
por B. Chaif tém de ser substiluldes uns, limilades a casos
especiais oufros, é um dos objectivos do trabalho presente.

(1) A, Aftalion (1), _ ‘
{2) B. Chait (1). V. também B. Chait. (2) e L. Hibbert (1).
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Prosseguiu-se este fim nos dois primeiros capitulos, nos
quais se procurou, simultdneamente, esclarecer cerfos ele-
mentos fundamentais da teoria das cadeias de mercados ndo
suficientemente precisados por aquele aufor e fazer dessa
mesma feoria uma construcdo rigorosa no que respeifa as
linhas conduloras aos resullados a aferir ou a estabelecer.

Nos dois tltimos capitulos' examina-se o condicionalismo
da propagac¢do numa cadeia de mercados das expansdes e
depressdes da sua actividade, evidencia-se o facto da diver-
géncia de movimentos jd referida ser uma consequéncia da
organizagdo dos mercados que deve ser considerada pelo cri-
tério determinante da actividade destes, se se prefende eliminar
o0 que ela pode comportar de indesejdvel, ¢, por fim, confron-
fa-se o crilério do lucro com o da organizagdo racional e com
o propdsito da actividade dos mercados,

H#
* *

Aproveito -esta ocasido para manifestar ¢ meu reconheci-
mento:

{171




Ao professor F. Gonseth, da Escola Politécnica Federal
de Zurique, por todos os ensinamentos e sugestdes de que
beneficiei durante dois anos.

Ao Pais que, por intermédio do Instituto para a Alla
Cultura, me faculton os meios materiais indispensdveis ‘ao
meir estdgio na Suicd.

Ao Instituto Superior de Ciéncias Econdmicas e Finan-
ceiras, nas pessoas dos professores do primeiro grupo, espe-
cialmente, o professor Bento Caraca, a cuja intervengdo
devo apoio no pedido de bolsa de estudos no estrangeiro
e, como assistenfe que fui, dispensa necessdria do servico
durante ¢ estdgio.

Abril de 1947.
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1. Divergénecia e Diferenciagio Vertical

1.0. INTRODUCAO

Este capitulo tem por fim o estudo do efeito da dife-
renciacio vertical das cadeias de mercados sobre a diver-
géncia dos seus movimentos.

No paragrafo 1.1 estuda-se o mercado intermediario,
no paragrafo 1.2, as cadeias de mercados e no parigrafo 1.3
analisam-se as relacdes entre a diferenciacdo vertical das
cadeias de mercados e a divergéncia dos movimentos
destes.

O resultado essencial deste capitulo é o de que deve ser
condicionada a afirmag#o «si on allonge la série envisagée
d’industries d'une unité, chaque fois du chef de cette
adjonction, I'ébranlement parti de la premiére industrie
se trouvera renforcé par son passage & travers le nombre
croissant d’industries intermédiaires» (V). ‘Para chegar a
este resultado, tomou-se sob uma forma diferente, mas
equivalente, 2 nogdo de divergéncia de um mercado dada

() B. Chait (1, pg. 60) (V. Bibliografia).

[19]




por B. Chait (Y) e estendeu-se esta nocfc as cadeias de
mercados pela forma que parece ser a mais natural. Obte-
ve-se assim uma defini¢fio precisa de divergénecia de uma
cadeia de mercados, que nada tem de'coxgum com a que

B. Chait (*) apresenta e é incompativel com as nogdes de

fluxo de saida e de divergéncia de um mercado.

No final do paragrafo 1.3 ¢ dado um exemplo de uma
diferenciaciio vertical de uma cadeia de mercados que
nédo implica um aumento, seja da divergéncia, seja do sen
mdédulo,

5

(1) ¢Pour le marché final, comme pour le marché nonfinal, il y a di-
vergence entre le flux de sortie et le flux d’entrée, chaque fois que leur opé-
rateur est différent de 1». — B. Chait (1, pag. 77).

(%) ¢Nous définissons la sensibilité d’un marché par rappori a un autre,
comme le quocient des variations relatives pendant I'unité de temps qu'ont
subie leurs flux de sortie respectifs. Lorsque lenrs variations sont égales
entre elles, nous direns que les mouvements des marchés en question sont
paralléles et que la sensibilité est égale 4 'unité. Quand ces variations sont
inégales, il ¥ a divergence et 1a sénsibilité est phis grande que l'unités. — B.
Chait (1, pag. 110-1i1).

1
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1.1. MERCADO INTERMEDIARIO

No que se segue sio considerados como equivalentes
os termos «bem» e ¢<bem econémico» e admite-se que, dadas
duas classes de bens econémicos, h sempre uma unidade
com a qual & possivel medi-las, '

Defini¢do 1. Mercado — todo o conjunto de bens écond-
micos que se renova apenas por admissio e exclusio
de bens.

Definicdo 2. Fluxo de enlrade de um mercade na
época i — a quantidade de hens admitidos no mercado no
intervala #, {+dl, referida 4 unidade de tempo. .

Defini¢éio 3.. Fluxe de saida ou actividade de um mer-
cado na época {—a quantidade de bens excluidos do
mercado no intervalo #, {+-df, referida # unidade de tempo.

Os dois fluxos de um mercado sdo, em virtude da
definicéo, fﬁngée_s positivas do tempo. Supde-se que sdo
fungles continuas, admitindo derivadas conlinuas até a
ordem necessaria. ) |

Definicdo 4. Me.rbado infermedidrio — todo o mercado
tal que os bens exclutdos sdo idénticos aos bens admitidos,
relativamente a um determinado conjunto de caracteres,

Todo o mercado pode ser encarado como mercado
intermediario. Com efeito, basta tomar como conjunto de

[21]




caracteres relativamente aos quais os bens admitidossdoidén-
ticos aos bens excluidos o conjunto que define bem econémico.
No que se segue escrever-se-a, abreviadamente, mer-
cado em vez de mercado intermedirio, embora tedo o
mercado seja aqui encarado como mercado intermediario.
Definigio 5. Stock de um. mercado na época t—a
quantidade de bens que pertence ao mercado nesta época £.
- Se z(f) representar o fluxo de saida de um mercado
na época I, entdo representar-se-a por Z(f) o stock do
mesmo mercado na mesma época, expfesso na unidade
que sérviu na defini¢do do fluxo.
"0 mercado de fluxo de saida z(f), stock Z({) e fluxo
de entrada z(f), representar-se-a por m=(z,, Z, zy).
Para o mercade m==(z,, Z, z,) qualquer, a defini¢io 1
permite escrever a igualdade

D f tt z(wydu = f : z;(u)du + [Z(u):lz :
° B )

O stock de um mercado, em virtude da definigio, &
uma funcfo nfo negativa do tempo e, em virtude da
hipétese admitida sobre a continuidade e derivabilidade
dos fluxos de um mercado, ¢ também uma fungéo continua
que admite derivadas continuas até a ordem necesséria.

Derivando ambos os membros de 1) obtém-se

2) Zy(t) = 2, (t) + Z°(1).

Esta relaciio traduz a lei do mercado intermedidrio.
Definiga’io‘ 6. Iqualdade de mercados. Dois mercados
dizem-se iguais num intervalo se nesse intervalo:
q) os seus fluxos de saida sfo idénticos, e
b) os seus stocks sdo idénticos.

[22]




Definicdo 7. Mercado estaciondrio num intervalo —
todo o mercado de stock constante nesse intervalo.

Defini¢éio 8, Mercado « - todo o mercado cujo stock
¢ uma funcdo sé do fluxo de saida do mesmo mercado,
funcio continua e admitindo derivadas continuas até &
ordem necessaria.

0 stock de um mercado « nio tem fins especulativos
e possui, portanto, um caracter puramente funcional —
comercial ou téenico (7).

Para ‘0s mercados « a lei do mercado intermediario
pode ser posta sob a seguinte forma

24) Zg(t) = z,(t) + F,(zl)'zl;(t)
por ser

Z(t) = Flz ).

Definigéic 9. Mercado g — todo o mercado cujo stock
é igual ao produto do fluxo de saida do mercado por uma
constante.
" Defini¢do 10. Médulo de um mercado g -— a razfio cons-
tante do stock para o fluxo de saida do mercado.
0 moédulo de um mercado ¢ &, por definigéo, positivo.
A introducio do mercado B impde-se, desde logo, por
uma razio de simplicidade — o mercado £ ¢ de todos os
mercados '« nfo estacioniries o mais simples. Depois,
observe-se que num mercado = o stock tem por fim asse-
gurar o funcionamento continuo do mercado, apesar das
interrupcdes que se constatem na admissfo. Assim (),
se a(f) € a duracio méxima de todas as interrupg¢des pos-

(1) B. Chait (1, pag. 63-64).
(%) B. Chait (1, pag. 65-69). '

{23]



siveis da admissdo e se z;(t.) ¢ o fluxo de s'aida_ que. o stock
Z(f) deve alimentar, entfio ter-se-4

~t 4 aft
Z(t) '=f ) 20 e = a®a .

Conforme ge supde o factor a(f) reduzido a uma constante,
a uma funcéo periédica ou a nma funcfo nio periddica
nem constante, assiin se considera o mercade imerso numa
economia estaciondria, de mddulos ciclicos ou evolutiva ().
Desde que nio sejam consideradas épocas muito afasta-
das, pode admitir-se que a(f) se reduz a uma constante,
mesmo numa. economia ndo estacionaria. Por fim, as
verificacoes estatisticas que puderam fazer-se(?) conduziram
a resultados que, pelo nienos, nio forcam a uma revisio
imediata da hipétese: os mercados observados sio mer-
‘cados &.

 Para os mercados 8 a lei do mercado intermediario
toma a forma

2g) zo(t) = z,(t) + a.z,’(t) )

com
Z(ty = a.z,(t).

1. O médulo de um mercado ¢ é a medida do intervalo
durante o qual o stock no seu inicio pede manter um ﬂua&o
de saida constante e igual ao seu valor no inicio do inter-
valo, sem o concurso do fluxe de enirada que se tornou nulo.

(1) B. Chait (1, pag. 42-44 ¢ 83-106).
(%) B, Chait (1, IV — Vérifications statistiques, pag. 132-167).
(3 B. Chait (1, pag. 76-77).

[24]




Fazendo em 1)
z3(0) = 0, z,(u) = 7 (t;) para ty<u <t,

Z(ty) = a.zy(ty) e Z(ﬁ) >0 para u<t,

obtém-se
0 = (t —1g).z,(tg) — 2.z, (L)
€ por ser
z,(ty) > o,
tem-se finalmente
a=1—1,.

2. Nos pontos de mdximo (minimo) do fluxo de saida
de um mercado B, de médulo ndo nulo os dois fluzes sdo
iguais e o fluxo de entrada é decrescente (crescente) (1).

Seja o mercado B, m = (2;; @.zy, zy). Nos ponto,s.'de mé-
ximo (minimo) de z(f) tem-se, em virtude das hipéteses
feitas, z,’(f) == 0. Portanto,

zZy(t) = 7y (t) + a.z,’ (1) = zl(t)’

naqueles pontes, o que demonstra a primeira parte do
enunciado. ' |

Seja n=2m, m inteiro e positivo, a ordem da derivada
“de. z,(f) de menor ordem que ndo se anula num ponto de
méximo (minimo) de z, (f). Entéo tem-se

m > 1,
2 ) =2"(®)= - =25"""(t)=0
() <o (>0).

(') B. Chait (1, pag. 85-86).

{251



Derivando sucessivamente n—1 vezes os dois mem-
bros de Zp)' e tendo em conta os resultados precedentes,
obtém-se

2y (t) =z, (t) + a.z;”"(}) = o

zz(n-z) t) = zltn—2)(t) + a.zlfn—-ﬂ(t) =0
"Nt = 2,7 () + a4 (M) <o (>0)

e por ser n—1==2m—1, z,({) & decrescente (crescente)
no ponto de maximo (minimo) de z,(f) considerado.

3. Nos ponios em que o fluxo de saida de um mercado 8,
de médulo néo nulo, é estaciondrio e crescente (decrescente)
os dois fluxos do mercado sdo iguais e o fluxo de enirada é
minimo (mdzimo).

Seja o mercado B, m = (2;, .21, Zg). Se z(f) € éstacio-
nario, entdo z,'(f) = o e, por 28),

zy(t) = 7, (V) + a.zy" (t) = 2, (1),

o que demonstra a primeira parte. -

Seja n=2m+1, m>» 1, inteiro, a ordem da derivada
de z, () de menor ordem n#o nula num dos liontos consi-
derados. De ‘ ‘

(O =2z"t)= .-+ = " ) =o
") >0 (<o)
segue-se que
zZy (=2 M) = -+ = 2, M (t) = o
z," M(t) = 2.2, () >0 (<o),
portanto, z,(f) ¢ nesses pontos minimo (maximo).
Das defini¢des de fluxo de saida e de entrada de um_

[26]




mercado segue-se que 0S8 acréscimos da exclusfio e da
admissdo de um mercado m=(z, Z , Z3) durante o inter-
valo £, 4-di s0, a menos de infinitésimos de ordem supe-
rior & primeira relativamente a df, z,(f)d! e z(fydt. A razdo
de tais acréscimos &, no limite, igual 4 razio dos dois
fluxos.

Definicio 11. Sensibilidade de um mercado — a razio
do seu fluxo de entrada para o seu fluxo de saida.

Representar-se-& por s(f) a sensibilidade na época f
do mercado m=(z,, Z, z5). Tem-se

=

a2
) W=~ "0 -

Consequéncias imediatas da definigdo 11:

1. A sensibilidade de um mercado é bem definida em
todo o intervalo de defini¢iio do mercado, pois neste inter-
valo o fluxo de saida é sempre positivo.

9. A sensibilidade de um mercado é sempre posmva
3. Tem-se s(f) % 1 conforme for 2’ (t)
4. s(fy=s constante se ¢ s se

27 ()2, (t) —Z'(8).2," (£) =o.

5. s(fy=1 se e s6 se o mercado & estacionario.
Para os mercados § as trés ultimas consequéncias
tomam a forma seguinte:

3B. s(t)>‘1 conforme for z,"(H 2o
4p. s(f) =s constante se e s6 se

z7,(t) = c.e® 3

com ¢ > o constante arbitraria e a médulo do mercado.
5B. s(f)e=1 se e 86 se z () =12 constante.

[27]




Defini¢éio 12. Divergéncia de um mercado — a diferenga
entre a sensibilidade deste mercado e a sensibilidade do
mercado estacionario que tem o mesmo fluxo de saida.

Representando por d(f) a divergéncia do mercado
m =(z,, Z, z,), tem-se

4) d() = s{t) — 1.

Consequéncias imediatas da definigdo 12:
1. Tem-se sempre d(t) >—1

2. d(f) Z o conforme for Z'(f) Z o.

3. d(f) =d constante se e SO se

27 ().z,(ty — Z'(t).z," () = o.
4. d(fy=0 se e s6 se o mercado ¢ esta_cionﬁrio.

Para os mercados p as trés ﬁltimas consequén_cias
tomam a forma: |

28. d(f) Z o conforme fér z,’(f) Z o.

3p. d(f) =d constante se e s6 se

z,(t) =c.e /2,

¢ > o constante arbitraria, ¢ @ modulo do mercado.
4p. d(f) =0 se e s0 se z,(f) =z, constante.

f28]




1.2. CADEIAS DE MERCADOS

Neste paragrafo e nos seguintes supde-se que os fluxos
e os stocks dos mercados que se consideram estfio expressos
nas mesmas unidades.

Definicéio 1. Débouché de um mercado-—todo o mercado
qgue admite directamente bens excluidos do mercado dado.

Definicdo 2. Débouché exclusivo de um mercado — todo
o débouché deste mercado que ndo admite senfio bens
excluidos deste.

Sejam z(f) o fluxo de saida de um mercado e z(f) o
fluxo de entrada de nm dos seus -débouchés (considerando
apenas os bens excluidos do primeiro mercado). A menos
de infinitésimos de ordem superior 3 primeira relativa-
mente a di, durante o intervalo ¢, i+ df, a exclusfio do mer-
cado cresce de z(f)di e a admissfo do débouché, relativa
a este mercado, cresce de z,({)di. Portanto, no limite, a
importincia do débouché considerado, relativamente ao
conjunto dos débouchés do miercado dado, é medida por

5,()
2(t)

Definicdo 3. Valéncia de um débouché relativa a um dos
mercados de que ele ¢ um débouché — o quociente
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z(t)
10)
do fluxo de entrada do débouché dos bens excluidos do
mercado considerado, pelo fluxo de saida deste mercado.
Se o débouché é exclusivo, a sua valéncia é o quo-
ciente do fluxo de entrada do débouché pelo fluxo de saida
do mercado de que ele & débouche.
Resulta imediatamente da defini¢io 3 que, se
v(f), i=1, 2, ... n, sfo as valéncias de todos os débouchés
de um mercado, se tem: ‘

Lo<p(®<I, i=1,2 ... n1n

2. % v(t)=1
i=1

Defini¢do 4. Cadeia de mercados — conjunto ordenado
de n mercados, sendo cada elemento um débouché do
seguinte.

Definicdo 5. Ordem de uma cadeia — o ntumero de
mercados que pertencem a cadeia.

Definicdo 6. Grau de um mercado de uma cadeia — o
ordinal do mercado no conjunto que define a cadeia.

Representar-se-4 por

C=(211s Z1, %13 Zo> Lo» Zon? - - Zapy Ly Zp)
a cadeia de ordem n, composta pelos mercados
m, = (2., Z; 7,
com o grau i, i=1, 2, ... n
Defini¢éio 7. Cadeia com exclusivo — toda 2 cadeia de
que cada mercade ¢ débouché exclusivo do mercado se-
guinte.
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Se a cadeia € ¢ uma cadeia com exclusivo, tem-se
sempre

Ze() <2p0, (1) P=1,2, ... n—1

e pode ser representada por
Co=(Zy, £y, VoZy:Zg, Ly, VoZyt .22, 2,V 2 :2,2,7 )

com
zpl(t) Ezp(t), p=12, ... n,
z, (1) ;zn = )

e'v,(f) a valéncia do mercado de grau p — I relativa ao
mercado de grau p, p=2, 3, ... n.

Definicdio 8. Cadeia a monovaléncia — toda a cadeia
com exclusive tal que a valéncia de cada mercado relativa
ao que se lhe segue é idéntica 4 unidade.

. A cadeia C a monovaléncia representar-se-4 simples-
mente por

n+1)'

Defini¢io 9. Cadeia a polivaléncia — toda - a cadeia
com exclusivo que nfio ¢ a monovaléncia.

No que se segue considera-se apenas cadeias com
exclusivo.

Segundo a lei do mercado intermediario ( 2) paragrafo 1.1)
tem-se para os p(< n) primeiros mercados de uma cadeia
com exclusivo, de ordem n,

va{t)zo(t) = 2, () + Z,/ (1)
Vg (t).25(t) = z5(t) + Z5' ()
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AANCERNL =z, () + Z, (Y O
e, por ehminaqﬁo de zq(1), z{), -« Z;(D),

. . . Z,(t) Al
D Ve O%aO= 3 5 T v,
LIS U
va(t) o Vp(t) + Vp(t) + Zp (t).

Se a cadeia ¢ a monovaléncia, o fluxo de entrada do
mercado de grau p é dado por

B
1,) Zp+1 (t) =1 (t) + 151 Zi, (t)
que se obtém de 1) fazendo
V() =va(ty=---=v, (O = 1.

Observacio;: O fluxo de entrada do mercado de grau p
de uma cadeia a monovaléncia é idéntico ac fluxo de
entrada do mercado de grau p da cadeija obtida da ante-
rior permutande os stocks dos p primeiros mercados,
visto que o segundo membro de 1) € uma funcfo simétrica

de Z), Zg, ... Z,.

) Cfr.
z2(t) = vo(tzi(t) + Z¢’ (t)]
z3(t) = va(tze (B) + Zg' (t)]

Znp1(t) = Va1 (O[Z,) + Z57 ()]

que & para o nosso ¢aso, com as notagbes aqui adoptadas, o que se encontra
em B. Chait (1, pag. 121). As suas equagdes sdo, evidentemente, incorrectas
porque as notagdes, segundo se afirma, conservaram 0 mesmo significado.
Este erto € a origem das conclusfes falsas sobre as relagbes entre a diver-
géncia e a diferenciagdo horizontal.
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Defini¢io 10. Igualdade de cadeias com exclusivo —
Duas cadeias com exclusivo dizem-se iguais se:
d) tém a mesma ordem,
b) os stocks e as valéncias dos mercados do mesmo
grau séo 'respectivamente idénticos,
c¢) os fluxos de saida dos mercados de primeiro grau
sfio idénticos.
Seja C uma cadeia com exclusivo, de mercados B de
valéncias constantes, entio

C = (2 8y Zy, VoZy: Ly, A%y VaZgl. . -

vees Z Z 1,VnZn:Z

n—1° an-—-l n— 4,2, %

n “n? n+1)

ll,

¢ a igualdade 1) toma a forma

. 1 P D
_—— 2 {i) o
B Vet = ST LA O b B

onde
i

) d
21{0) t) =z (1), thl) ) =——2z (1)
dt’

iil, 2,...])

p P
Za =1, Zaa ...a, (=12 ...p
() @ Ky i

se representa a soma de todos os produtes dos modulos

a, dy ... @, tomados I a i sem repeticio (portanto,
ky ky ... k, ¢ uma das combinagdes i a i dos indices
1,2 ...p).

Com efeito, 2) é verdadeira para p=1 por ser

VeZa(t) = z; (1) + a,.2° (t).

[33]




Suposta 2) verdadeira para o grau p— I, tem-se .

Vp.Vg. 0. V imo

1 i P
szp(t)-= 3 oz (b) ?—i a
. - G

i, 0 A
e calculemos v, .2, +1(D- Obtém-se
Yyt = 5,0 + 8,2, (0 =
1

p—1 @ p—1
= ¥ oz, oty ¥ a,a, ... Q2
VgV «on ¥, 10 +® @ = w Tt

! g 5
—+a X Z t) 2 a.a ...8a,
P Vg oV, 170 O o ki
ou
' e s
= [zl(t)—}— 2z z, (t){ 2 a a, .-y -+
VE‘VB‘ [ Vp i=1 1)
i ) t) .
+a 3 asa ...a ]-I—z1 t)a Zala,...a_]
Py Tim1 =Y .
¢, por ser
o p—1 p—1
sa_a_ ...a = 2 aa ...a +a X a_8a_--.
) k, “k, K, a0 ke, <k, k; P oy X “k, a_k;-,
tem-se
o T e 3
v, .z ()= [zl(t)—}— Z2z,'(t)2a .o.a_+
Btk el VaVg. .oV, =1 e B
@)y 3
+z,®P(M) Za,a,...8,=
v
1 P " P
= 3 z,(t) 2a_a,_...3, -
VeVg ...V, imo B % a

Observacio: Tém fluxos de entrada idénticos os mgrcados
de mesmo grau p de uma cadeia com exclusivo de mer-
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cados 8, de valéncias constantes, e da cadeia que se obtémda
anterior permutando as valéncias e permutando os médulos

dos mercados de graus 1, 2, . .. p. E uma consequéncia do
facto do segundo membro de 2) ser uma funcgdo simétrica
de vy, Uy, ... 0, & de @, y ... A

Se a cadeia com exclusivo, de mercados B e valéncias
constantes, € uma cadeia a monovaléncia, o fluxo de en-
trada do mercado de grau p ¢ dado por

D P
2% z,.., ()= ii_u 2,V (t). (lz) a, &, ... 4.

que se obtém de 2) fazendo
Vg=Vg=-- =V =1
1. Se C é uma cadeia com exclusivo, de mercados 8, de
paléncias constanies, tais que os fluxos de saida dos mer-

cados de graus 2, 3, ... p, para o conjunto dos seus débou-
chés que ndo periencem a cadeia, sdo constantes, entdo

z, (t) == ¢; 4 e ™™

Cl :v2Z2 =V2V3ZS =u = ¥ = ="72V3 . 0w VPZP.

De v,(t)=v, i=2, 3, ... p, resulta
IHVi(t)El—ViEVl, i=2, 3, p

O fluxo de saida do mercado de 'grau_ i(i=23...0),

para o conjunto dos seus débouchés gue nio pertencem
a C,

[1—v,(®)] z,{) = ¥,2()

é constante por hipétese, portanto z(f) =z, constante,

[35]
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VaZy = % (t) + 212, (1)
segue-seé que
7, (t) = ¢, + cpe T

com ¢, = VyZy De

Vi Zin = %) Faz®) =2z i=23 ...p —1,
e
Gy = VyZa
resulta
€, = VaZg = VaVaZy = -+ = VaVg ...V L.

Definigdo 11. Sensibilidade de grau p de uma cadeia
com exclusivo — a razdio entre o fluxo de saida do mer-
cado de grau p e o fluxo de saida do primeiro mercado da
cadeia (Y).

2. A sensibilidade de grau p de wma cadeia com exclu-
sivo é o quociente do produto das sensibilidades dos p —1
primeiros mercados pelo pioduto das p —1 primeiras va-
léncias.

Seja 5,(f) 2 sensibilidade de grau p de uma cadeia com
exclusivo, entio

— ————

() Cir. «Nous définissons la sensibilité d’un marché par rapport 4 un autre,
comme le quocient des variations relatives pendant I'unité de temps qu'ont
subie leurs flux de sortie respectifs.y

«Sensibilité d’un marché par rapport & un autre est le quocient de la
division de Pun par Pautre de leurs fluk d’entrée ou de sortie respectifs.» — B.
Chait (1, pig. 110 ¢ 322).°
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z,(t) N 1 ) V(1) Z4() :
z(t) Ve Vet ...V, W)
AL IRACLAC
zﬂ(t) Zp_l(t)
8, (t)sg(t) . .. Sp-»1(t) .
v Va - - - 7,0

Se a cadeia & a monovaléncia, tem-se

S,(t) = s (t)se(t) ... sp_l(t).

S, =

3. A sensibilidade de grau p de uma cadeia com exclu-
sivo, de mercados B, de valéncias constantes, ¢é idéntica a
sensibilidade de mesmo grau p da cadeia que se obtém da
precedente permutando enire si as valéncias e enire si 08
médulos dos p — 1 primeiros mercados da cadeia dada.

E uma consequéncia da definicdio 11 e do facto do
segundo membro de 2) ser uma funcdo simétrica dos
médulos ¢ das valéncias.

4. A sensibilidade de grau p de uma cadeia a monova-
léncia ¢ idéntica @ sensibilidade de mesmo graud p da cadeia
obtida da primeira permuiando os stocks dos seus p —1
primeiros mercados.

. E uma consequéncia_da defini¢io 11 e do facto do
segundo membro de 1°) ser uma fungéo simétrica das pri-
meiras derivadas dos stocks dos mercados.

‘Definicdio 12. Divergéncia de grau p de uma cadeia
com exclusivo — a diferenga entre a -sensibilidade de

[37]




grau p da cadeia dada e a sensibilidade do mesmo grau p
da cadeia- d2 mesma ordem, cujos mercados sdo todos
estacionérios, cujo primeiro mercado tem fluxo de saida
idéntico ao do. primeiro mercado da cadeia dada, e com
as mesmas valéncias,

Segundo 1) o fluxo de saida do mercado de grau p da
segunda cadeia ¢ '

z; (t)
Va(t) va(t) . . . v, (t)

entdo a sensibilidade de grau p desta cadeia é

- 1
va(t) va(t) ... v (1) -

'Representando por D, (t) a divergéncia de grau p da
cadeia dada de sensibilidade de grau p S§,(f) tem-se

1
WOV - v, 0
_ s;(t) sa(t) . .. s, () —1
B va(t) vs(t) . .. v (1) 1

Em especial, se a cadeia é a monovaléncia, obtém-se

3) D,(t) ='S,(t) —

D) =S,(t) —1.

A partir destes resultados ¢ possivel obter para a
divergéncia enunciados anélogos a 3 e 4, para a sensibi-
lidade.

Definicéo 13. Sensibilidade de uma cadeia de ordem n
—a sua sensibilidade de grau n.

Definigdo 14. Divergéncia de uma cadeia de ordem n
—a sua divergdncia de gran n.

[38]
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1.3. DIVERGENCIA E DIFERENCIAGCAO
VERTICAL.

Considere-se uma cadeia com exclusivo de ordem n

L n-—-1? Zn-—-l’ vnzn: zn’ Zn’ z‘n+1)

Definicdo 1. Insergdo de valéncia v{f) e grau p em C
de um mercado de stock Z dado em funcdo do tempo
ou do sen fluxo de saida — a transformacio da cadeia C
numa outra de ordem n+-1, cujos mercados t&ém por esia
ordem os stocks

Zy - 2, Z, Z, ... Z,

e as valéncias
va(t), ... v _ (1), VD), vt), ... v (1)

e cujo primeiro mercado tem o fluxo de saida z(f).

Defini¢io 2. Adjuncde de valéncia v(f) a € de um mer-
cado de stoek Z dado em funcfo do tempo ou do seu fluxo
de saida — a insercfio de valéncia v(f) e graun+7I em C
desse mercado.

Em virtude de 3, 4 e 3) do paragrafo 1.2, o estudo dos
efeitos ‘da inser¢do sobre a sensibilidade ou a divergéncia
reduz-se ao dos efeitos da adjuncfo.
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Sejam S(f) ¢ D(f) a sensibilidade e a divergéncia de C
e sejam S*({f) e D*(f) a sensibilidade e a- divergéncia de C*
transformada de C pela adjunc¢édo de valéncia o(f) do mer-
cado de stock Z{f). Seja

v{t) = 1 — v(t).
1. S*(t) 2 S(t) conforme [6r V(t)z, (1) +Z (1) 2 o.

Com efeito, observe-se que S(f) ¢ a sensibilidade de
grau n da cadeia C* e que

8, (t)sa(t) ... s, (b)
va(B)va(t) ... v, (VD)
Portanto, tem-se

S*(t) = S(H)s,(D/v (),

S* (1) =

donde ‘
S*(t) @ S(t)
conforme for
sn(t)%v(t) on z _I_l(t)%v(t)zn(t)
ou ainda
z (t) + Z' (1) 2 v(tz,(b).
Se a adjuncdo é de valéncia unidade, a condigfo re-
duz-se a
Z'(t) 2 o.
Se os mercados de C sdo todos mercados g e de valén-
cias consiantes a condigdo toma a forma

n—1 . n—1 '
v(t) lE 2,9(t) (z ag ... 8,
=a i}

n—1 a+n n--1 }
+a, 2z (1) 2 a ... 20
i=o (i)
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¢ reduz-se a

n—1 . n—1
P zl"'“’(t)‘(,ié;, a, - aki%o

1

se a adjuncfio ¢ de valéncia unidade.
2. D¥(t) 2 D(t) conforme fér
Va(§Va(t) . . . val®) [Tz, (1) + Z/ B2V O)7 O

Com efeito, de
1

D¥(t) = S*(t) — Vo) ... v, &)V (t)

e de
1
D(®) =5® -~ vg(t) ... v,(b)
resulta sucessivamente
1
D*(t) — D) = S*(®)—S(t) —
® © ® ® vo(t) ... v (D)V (D)
_ ) m® V)
vOZE  nd vl .. VOV
AR A CIEXC I L.
V() z, (t) z, (t) valt) ... VL(OVQ)
L W®r®+ 200 T
v(t)z,(t) va(t) ... VOV

e, visto ser

| vs() - .. V,OVDZE) > o,
tem-se

D*(t) 2 D(t)

conforme

Vo) < .. O[Tz + 2, O] 2 Tz ®).
[41]
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Se a adjunc¢do é de valéncia unidade, esta condigio
reduz-se.a
CZ (M 2o

Se os mercados de C sdo todos mercados ¢ e de valén-
cias constantes a condi¢cdo toma a forma

. n—1 n-1
vty 2 %) 3 B, ... 8 +
im0 {)

n—1 i1 n—1 _
+a, 3 7 E, a, ...a, & I)n)
i=o0 .
que se reduz a
n—1 - n—1
2" s a, ...8 20
ii= ) i

o ~

se além disso a adjuncgiio é de valéncia unidade.
3. Se S*(t) < S(t), entdo D*(t) < D(t).

Por hipétese tem-se

v(Hz(h) + 2 () <o
e por ser
vy(t) ... vty >0,

va(®) - -« v\ [FOZ) + Z, (D] < o.

Finalmente, visto ter-se

-V(t)z, (t) > o,
é, por 2,
D#*(t) < D(t).

Defini¢do 3. Diferenciagdo vertical de uma cadeia com
exclusivo — uma sucessdo de insercdes na cadeia dada.

[42]
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Por razbes ja citadas, é sempre possivel, no estudo
dos efeitos da diferenciagdo vertical sobre a sensibilidade
ou a divergéncia de uma cadeia, substituir todas as in-
ser¢fes por adjungdes numa ordem qualquer.

Os resultados que precedem mostram que, em geral,
uma diferenciacio vertical nem sempre faz aumentar a
divergéncia de uma cadeia (V).

O exemplo seguinte mostra que hé:

1. Diferenciacdes verticais que se nao reduzem a uma
lnica insercio e que conduzem a uma diminuicdo da di-
vergéncia da cadeia.

2. Diferenciagses verticais que implicam uma dimi-
nui¢do do médulo da divergéncia.

Seja a cadeia definida para £3 o por

C,=Q—¢4L2@—e"24e"
et L@atet) 24 —et
"2 ] 2

e consideremos as cadeias que desta se obtém pela adjuncio
de valéncia I de um mercado § de médulo 4, seguida da

(1) Cir. «5i on allonge la série envisagée d’industries d’une unité, chague fois
du chef de cette adjonction, Yébranlement parti de la premiére industrie se
trouvera renfercé par son passage A iravers le nombre croissant d’induosiries
intermédiaires, L’ébranlement arrivera considérablement amplifié au bout
opposé de 1a chaine d’industries solidaires gqu'on aura eu soin d’étendre de
proche en proche, d'un €lément. Leffet étant cumulatif, la divergence des
mouvements est censée atieindre une valeur irés élevée. De sorte gue Yinter-
férence enire la premitre industrie du groupe de consemmstion et la der-
niére du groupe des industries de capitaux dépassera en ampleur celle que
les autenrs présument étre communément dans le systéme simplifié de deux
groupes de marchés non différentiés verticalement, ramenés chacun a4 une
entité simple et élémentaire.» — B. Chait (1, pég. 60).
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adjungdio de valéncia I de um mercado de stock qualquer,
definidas para { > o por

€y — (Cy:2+ - A2+ e, 2— > o
- B —e ), — e N — —€
o 2 2 2

3
C3=(C2:2—Ee » Z, Z,).

As divergéncias de C;, C, e C; séo

.e--ij.
lez 2——‘8“‘ Ed
3 et
2T 9 g.et
D 1 et
Y 2—e™t
¢ para ! > o, tem-se
D, >Dy> Dy

{Dy [ > [ Dy >1tDg .
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2. Divergéncia e diferenciagao horizontal.

2.0. INTRODUGAO.

N_este-capit_ulo procura-se deferminar o efeito da dife-
renciacéo horizontal de uma cadeia sobre a sua divergéncia.

Com este fim introduz-se no paragrafo 2,1 a operacio
de composicdo de cadeias que esta relacionada de
um modo muito simples, analisado 10 paragrafo 2.2,
com a diferenciagdo horizontal dos mercados de uma
cadeia. As condigdes sob as quais uma diferenciacfio hori-
zontal implica um aumento ou uma diminui¢do da diver-
géncia sao estabelecidas no paragrafo 2.2.

O resultado a assinalar aqui & o de que a diferenciacio
horizontal de uma cadeia n&o conduz necessiriamente a
uma diminuiciio da divergéncia tomada no sentido de
B. Chait(?) de todos os mercados efectivamente diferenciados.

No tltimo paragrafo estuda-se a cadeia de valéncias
constantes. ‘

(1) «Dans un marché différencié horizontalement ou & polyvalence, les
réactions subies de Ja pari d'un de ses débouchés sera Tessentie dans une
inesure affaiblie, donc 4 Tencontre de effet de la différentiation verticale.s

’action de la différentiation horizontale tend & alténuer a modérer,
4 Vopposé de celle de la différentiation verticale, les répercutions des mou-
vements des marchés sur ceux de leur marché fournisseur qui est leur con-
fluent.y — B. Chait (1, pag. 62-63)."
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-2.1. COMPOSICAO DE MERCADOS E DE CADEIAS.

Definicdo 1. Composiciio de mercados. Dados . dois
mercados

ny = (X;, X, X)) e my=(y;, Y, ¥2)

diz-se composi¢io dos dois mercados o mercado

m= (%, +¥, X+Y, X3+ ¥a)

e escreve-se

m = 1y < Imn,.

A composi¢do de mais de dois mercados é definida por
recorréncia,

m; + mg +m, = (m1+ms)+‘ma

e assim por diante.
- N#o ha necessidade de fazer restri¢cdes sobre os bens
de que se trata nos mercados a compdr para que a sua
composi¢io seja um mercado intermediario. E o facto dos
bens excluidos serem idénticos aos admitidos, que caracte-

riza o mercado intermediario. Assim, se
E, E, ... E
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sdo os conjuntos de atributos caracteristicos dos bens dos
mercados

m;, Mg, ... My,

o conjunto dos atributos que caracteriza os bens da sua

composicio &
E=E,.E,. ... E

n

que é, pelo menos, o conjunic dos atributos que caracte-
riza qualquer bem econdmico.

1. A composigdo de mercados § cujos fluxos de salda
sdo linearmenie independentes é ainda um mercado B se ¢
sé se os modulos dos mercados sdo todos iguais.

Sejam n mercados f
m, = (Zy, 8% Zg)y 1i=1,2, ... 1

cujos fluxos de saida sdo linearmente independentes.

Se

a,=— 3, i.;l, 2, ... N,

a composic¢io

n n n n
s my= (2 zy 83 Zy, 2 Z).
=1 i=1 i=1 i1

¢ evidentemente um mercado B de modulo a.
Suponhamos agora que a composi¢o

‘II’Mu

n o n
m=(3 2y 2 ;% 2 Zig)
1= )

1=1 1 i=1
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¢ um mercado g de moédulo a. Entiio

n n
2 gy =1a 3 Iy
i=1 i=1
ou
n
3 (a—a)zy=0
i=1
e, porque os fluxos de saida dos mercados dados s&o linear-
mente independentes por hipétese, segue-se que

K a,=a, i=12, ... n
2, A composigdo de mercados fodos com a mesma sen-
sibilidade (portanto, com a mesma divergéncia) tem a sensi-

bilidade (divergéncia) comum.
Sejam n mercados .

m; = (zip Z-ms Zi)’ i=1, 2, ... n,

com a mesma sensibilidade s(f). Porque num conjunto de
razdes iguais a soma dos antecedentes estd para a soma
dos consequentes como qualquer antecedente para o seu
consequente, a sensibilidade da sua composi¢éo €

-)n:, Zs (1) .
stz O
- 3z, () Z;, ()

Definigéo 2. Composi¢do de cadeias. Dadas duas cadeias
com exclusivo, de ordens m+n e n (m > 0),

C, = (X, X;, VaXg: Xy, Ky, VaXgi ... X X g Xmpngt)

¢ Smin?

Co==(¥1s Y1, Wa¥a: ¥ Yo Wa¥s i« o+ 1V Y Yar1)

[48]
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diz-se composicio das duas cadeias dadas a cadeia com
exclugivo

C= (X]_, Xl’ Vst Yo X Xm, Xm, Vm+1Xm+1 :
xm+1+ Y1 Xm+1+ Yl! vm+2xm+2+ We¥g: <
eeet Xm+u+ Yo Xm:i-n+ Yn’ xm+n+1+ Yn+1)

@ escereve-se ‘ _
C=C,+C,.

A composi¢iio de mais de duas cadeias define-se por recor-
réncia,

£1+‘Cs+ Cs= (C1+ Cs) + Cs

e assim por diante.

3. A composigio de cadeias a monovaléncia € uma
cadeia a monovaléncia se e s se todas as cadeias sdo da
mesma ordem.

Sejam p cadeias a monovaléncia todas de ordem n

Ci= (X Xy Xgp? -+ - P ¥y Kiw Kinyr)
i=1,2, ...p.

A sua composi¢do ¢ a monevaléncia porque a composi¢éo
conserva a exclusividade e o fluxo de entrada do mercado
de grau ¢ (g=1, 2, ... n—1)

P

Z X q41

i=1
é igual ao fluxo de saida do mercado de grau g + I.

Agora, seja a monovaléncia a composi¢io de cadeias

nio todas da mesma ordem. Por hipdtese, ha entre as
cadeias a compor pelo menos duas de ordens diferentes.
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Sejam m--n e n (m>>0) as ordens de duas das cadeias
dadas C, e C,. Entéo, na composicéo, o fluxo de entrada
do mercado de grau m €

Xm-;-l(t) o 121 zi(t)
e o fluxo de saida do mercado de grau m+-1I &
Xpa(®) + O+ 2 4O

onde z,(f) & o fluxo de entrada do mercado de grau v,—n
da cadeia de ordem v,> n+1, e {(f) o fluxo de saida do
mercado de grau uw,—n+ 1 da cadeia de ordem g, > n.
Entio s>»>r e

me+mm+émm¥ﬁmm+5ﬁm:>

>vi(t) > o.

Portanto, a cadeia ndo pode ser a monovaléncia.

[ 50 ]
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2.2. DIVERGENCIA E DIFERENCIACAO
HORIZONTAL.

Definicdo 1. Diferenciagdo horizonial de uma cadeia
com exclusivo — a sua composi¢io com cadeias a mono-
valéncia de ordens inferiores 4 da cadeia dada..

1. A transformada de uma cadeia com exclusivo por uma
diferenciacdo horizontal é sempre uma cadeia a polivaléncia.

Seja uma cadeia com exclusivo, a monovaléncia ou a
polivaléncia,
C=(2y, Zy» VaZa  Zgs Zgy VaZgt oo 1 Zy 1y Lo 35 V%0 2o L Z0py)

de ordem n ¢ seja F a composigdio das cadeias que definem
uma diferenciacfio horizontal de C. Seja m< n a ordem de
F e pgy(f) o fluxo de saida do sen mercado de primeiro
gran. Como a composi¢io de cadeias & uma operagio
associativa, a transformada de C pela diferenciagéo hori-
zontal considerada é

C=C+F.
O fluxo de entrada do mercado de grau n—m de C é

vn-'m+ I(t)zn—m+ 1(t) < Za- m l(t)
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e o fluxo de saida do mercado de grau n —m+1 de C ¢

Zn—m.-!-'l(t) + Yl(t) > zx:l—n:l+ I(t)
porque
i (1) > o.

Estas desigualdades mostram que C & uma cadeia a poli-
valéncia.

2. A sensibilidade S(t) de C é sempre maior do que a
sensibilidade S(1) de C.

Visto que F é de ordem m, seja y_(f) o fluxo de saida
do seu mercado de grau m, entiio

BM+3a® _ B | Yal®)

S(t) - z, (£} B z,(t) z: (1)
St
= S(t) + 3; ((t)) > S(t)
porque
Vuh)>0 e z(t)>o0.
Sejam

ag(t), og(t), - . . @ (t)
as valéncias de C e seja

F=(¥1 Y1 Wa¥a: Ve Yo Wa¥ai...
RERES AT Yn—l! Wm Yo ¥me Ym! Ym+l)'
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Entdo, tem-se

o, (t) = v, (1) i-—-_2, 3,...n—m
vn—m+1 (t)zn— mii (t)
Zyma () + Yi(B)

Vit HWOR O,
zz;_m-]-i(t) + Yi (t)

I | ) =

i=2,3...m

Dy ;g ) =

E evidente que

Wp ml ) <Va_mp (V)
mn_m+i(t)%‘f£_m+1(t) se Vx;-m+i(t)§wi ()
i=2,3, ... m M.
Sejam
V() = Va®Vs® - - - V()
Q(t) = wy(t)oy(t) . .. qn(t).

3. A divergéncia D(t) de C é maior, igual ou menor do
que a divergéncia D(t) de C conforme for

.0 1 1
20 TV < am

(%) Estas designaldades mosiram que g acgiio da diferenciagio horizontal
sobre as valéncias ndo tem sempre o mesmo sentido. Assim, néo €, em geral,
verdadeiro que ¢«dans un marché différentié horizontalement ou ‘4 polyva-
lence, les réactions subies de la part @un de ses débouchés sera ressentie dans
une mesure affaiblier (B. Chait, 1, pag. 62). Mas, isto é sem divida verda-
deiro nio s6 se «es autres débonchés du marché... restent, 4 cet instant, 4
peu prés constantss (B. Chait, 1, pag. 63), mas também, sem ser verificada
esta condigiio, se o mercado é, por exemplo, de graw n —m+1 on de grau
superior ¢ monovalente antes da diferenciagéo_‘.
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Por ser

- Zy(E) 1
D(t) 2= —— — ——
nt) V()
tem-se
B(t)z,zn.(t)ﬂnn(t) ol
7)) Q(ty
O Yal® 1 r
Tm®m Ve m®d Ve e®
Yault) 1 1
= D(t) + —
O+7m TVe  ewm
e
D) 2 D)
conforme for
Ya) 1 o 1

= :
n® VO 0@
Se C e F sio cadeias a monovaléncia esta condigéo
toma a forma
zm—m-}-l(t) 3 Ym(t) 1
z, (%) ¥1{b)

4. Se V(i) < (t) entdo D(t) > D(t).

Com efeito, de
V(t) < a(t)
resulta
1 1

V@ ~ 90
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e, por ser
, Yu) >0 e znl)>o
obtem-se
Y (1) L 1
n® VO ak)

.Jportanto, por 3,
' D (£) > D(t).
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2.3. DECOMPOSICAO DE CADEIAS DE VALEN-
CIAS CONSTANTES.

Neste parfgrafo considera-se uma cadeia com exclu-
sivo, -de valéncias constantes.

Definicdo 1. Decomposigio de uma cadeia — todo o
conjunto de cadeias a monovaléncia cuja composi¢io € a
cadeia dada.

1. Toda a cadeia com exclusivo, de valéncias constantes,
admite uma decomposigdo.
Seja a cadeia de valéncias todas constantes

C=1(2y, Zy, Vg2s:2Zg, Ly, V3Zgi ...

P 1 Zn-l’ VaZp t Zps Zn! Zn+1)‘

O conjunto de cadeias a monovaléncia

¢ = (X Koo Xyppa * Xy Xu+1s Kipa b - o« ¢ Xy Ko Xiny1)
i=12, ... n
onde se tem
x; (1) = v; 2i(t) i=1,2,...n
Xij(t)-——?i Vig - V20 j=i,i+1, ... n
i=1, 2, . n
vi=1, v;=1-v i=2,3,...n

[ 56]

-

SRR




& uma decomposi¢do de C.
Com. feito C;, é uma cadeia se g sO se

Xij(t)_> o
x,() > o, j=1, i+1; ... n
Ora
Xij(t)=?ivi+, e Vij(t)>0
porque )
Z>o
o< v, < 1, k=1, 2, ... n.

Entdo C, é sempre uma cadeia porque

Xy (H=2() >0,

Xqg (b) = Xy (1) + Xy (1) =2 (1) -+ Z {£)=Vy Z(t) >0
e de

x;)=vs ... V7 ()
resulta
X;(t) >0
X521 (D)= xy; (1) + Xy ®)=vs ... V5 O +vs ... 4 )=
=Vg ...V [2,®) +Z; ()] = Va2 .-+ V; Vi z,1(t) >o0.

Para C,, i=2 3 ... n, tem-se
x; ) =v,z({) >0

conforme for v, < I, porque z,(f) > o. Entao para que G,
seja uma cadeia é necessario que v, < 1. Seja agora ;< 1,
entéo z,(l) >0 e

X, = x: () + X' M) =Y z: () + ¥, .Zi’ ® =
=¥, [zt + Z; (®)] = ViV Zia®) > o
seja
X (D) =VVi1 -0 Vi (&
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entdo

x(t) > o

X5 (D) =X )+ %5 (® =
= ViV - GV . 7 vj_Zj’(t) -
= V:i“"u-l R A AVERS Zj’ (t)] .
=Vi¥i1 --- Wz (0> o

Portanto, C; ¢ uma cadeia se e s6 'se v, << 1.
E necessario mostrar agora que

C=Cy+Cyt -+ +Cy

A cadeia C, é de ordem n — i1, portanto, se i+ }, a ordem
de C; ¢ diferente da ordem de C. Entio o mercado de
grau m (m=1, 2, ... n) de

Ci+CoF oo +C,

€ a composi¢do dos mercados de grau m de Cl-, de grau
m—1 de C, ..., de grau I de C,. Assim, o mercado
de primeiro grau de

Gt Cat e +C,

(X1 Xp1s Xq9)
onde

)=z , Xu®y=Z, (1),

portanto, ele € o primeiro mercado de C. Suponhamos que
o mercado de grau m de

C1+CE+ B +Cn‘

[58]
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¢ o mercado de gran m de G, entio

3 xa®=7a® e 3 Xa(=Zi®.
i=1

i=1
Portanto, o mercado de grau m+-1 de
CihCat oo 4G,

tem o fluxo de saida

m+1 m
21 xim-;-l (t) =. izl xim+1 (t) + xm+1 m41 (t)
= 3 [5n® + X O]+ Fui ma ®)
‘= zm(t) + Zm’ (t) + derl zm+1 (t)
= Vol Zmi1 (t) +vm+1 w1 (t)
== Tyl (t)
e o stock
m-1 . _
'i§1 Xim+1(t)= [vﬂ A Vm+1 + VaVy . vm+1 +
+Vgvy .- V:;n.;..l.‘l' e vam'+1+ ‘_7m+1_] Zm-‘|—1 (t)
= {{ con [((Vat+ Vo)Vt Vs] .- } Vm+1+{;m'+1] Zm+1 ®
=Za (1)

Este mercade &, pois, o mercado de grau m--1 de C.
Portanto,

C=CI+C2+ @ E b '+'Cn.

Uma cadeia com exclusivo, de valéncias constantes,
pode admitir mais de uma decomposi¢do. Por exemplo a
cadeia '

Co= (141t 141t 24t:4+2L 442t 6-+20)

[59]



admite as decomposicdes

1) Ci= (14t 14+ 24+t: 241, 241, 34 1),
Co= 241t,24t, 3+1) '

2) Cr= (141t 141,24+t :24t, 44 2t, 4+ 1),
Ca=(2+1t, 0, 24+1) '

3 Co=(1+t, 14+t 24+t:2+41t, 442, 44 1),
Cy=(1+t, o, 1+1), Cs=(1, o, ).

Defini¢do 2. Decomposi¢ido normal de uma cadeia de
mercadoé B, de ordem n — toda a decomposicio que veri-
fica as seguintes condigdes: '

1. Contém, quande muito, uma cadeia de cada ordem
de I an,

9. Todas as cadeias sdo de mercados 8, e

3. O modulo do mercado de graug¢=1, 2, ... p da cadeia
de ordem p=1, 2, ... n é o médulo do mercado de grau
n —p-+q da cadeia dada. - '

2, Toda a cadeia com exclusivo, de mercados § de va-
lénicias . constanies, admife uma e s6 uma decomposigio
normal.

Seja uma cadeiavcom exclusivo, de mercados B de
valéncias constantes.

C = (2y, 912y, VgZg i Zg, 3%y, VaZg i o .. 1 E

1Z, 2,7, zn+1).

1% anflzn—l’ VaZg -

O conjunto de cadeias a monovaléncia, de mercados p

Ci=(X Xy X0 " Xy 8 1%5,00 Kyab -
:Xin’ an Xin’ Xin+1)

i=1,2, ... n

{60
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onde
x, (1) =V, z,(1), i=1,2 ...n
Vlml, $i=1—v.

i1

i=2, ‘3, pww 1N

€ uma decomposi¢io de C.
Com efeito, C, ¢ uma’ cadeia se e sé se

Xij(t)> 0, ] =i, i41, . . n.
Para C, tem-se
X (t) = 7 (1) >0,
Xa(t) = X (1) + 2, %' () = z, (1) + 8,2, (1) = Va2 73(t) > 0;
seja
X (1) = vy ... V;5(0),
entio
X;(0) > 0
x15+1(t) = Xy; (t) +2;x,5 (M) =
=Vy...V z,(t)+a; vy ... V) z, (t) =

== Vg1 irj [Zl(t) +aj zj,(t)]=
=Vg ... V;V;4 Zj+1(t) > 0;

portanto C; é uma cadeia de mercados. Para C, tem-se

x;(t) =V, 7(1)

e
z(ty>o
portanto
) >0 se v, <1
e
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Ent#o, para que G, seja uma cadeia de mercados € neces-
sario que », < 1. Seja v, < 1, entlic

x;(t) = ‘7; z_s(t) > 0,
Xy, () = X, (t) + a; X, () = v,z,(0) + ¥,z (%) =
=V;lz,(t) + 2,27 V)] = Vv zi+_1(t) = 0;

seja ‘
X; () =Vivyyy oo Vgt
entio
x,(E) >0
e

xiHl(t) = ’(ij(t)"f' aj Xy (t) =

=V Vi - - D+ TV, o vE () =
= ‘—’iVi+1_ coe vy [z (®) + oz ()] =
= ViV e ViV Za(t) >o.

Portanto, C; ¢ uma cadéia de mercados se e sO se v, <l.

Este conjunto de cadeias tem, quando muito, n cadeias.
A cadeia C; &€ de ordem n —i+1, entiio se i=tj, a ordem
de C, ¢ diferente da ordem de C,. Assim, o conjunto con-
siderado contém, quande muite, uma cadeia de cada
ordem de 1 a n.

Todas as cadeias €, séo de mercados B.

0 médulo do mercado de grau g da cadeia de ordem
p C,_ T é a_,.p isto &, 0 médulo do mercado de grau
n—p-+¢q de C.

Agora, é necessario mostrar que

C=0C+Csg+ -+ +Cp
Ora o mercado de grau m(m=1, 2, ... n) de

C1+C‘2+ e +Cn‘
[62]




¢ a composicio dos mercados de grau m de C,, de grau
m-—1de C, ....degrau I de Cm.‘Portan'to,' o mercado
de grau I de

CtCat -0 +C,

(X115 43 X315 Xy9)
com

X () =12 (8),

isto ¢, o mercado de grau I de C. Seja 0 mercado de grau
m de

C+Cot+ --- +C,

o nmiercado de grau m de C, isto ¢, seja

m -
Ef xim(t)-:zm(t)’
i=1

visto que o seu module é 'am; entfio o mercado de grau
m+1 de

Ci4Co+ - +C,
tem o fluxo de saida

m+41- m

_21 Ximya (1) = _21 Xymp (B +Xp1 mpa )
1= i=
m

= 3 [Kin®+ 225" O + Xy na(h)

i=1
=2z, () +a,2, )+ Vo 1Zm 1 (t)
= Vimi1Zmi1 (t) + §m+1zm+1 (t)
=Zmya t
tem, portanto, o mesmo fluxo .de saida que o mercado de
grau m-+ 1 de C. Como tém os dois 0 mesmo moédulo a, t2?
sio iguais. Portanto,

C=Cy+Cat +<- +C,y
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e C admite uma decomposi¢do normal.
Trata-se agora de provar que C admite apenas uma
decomposi¢iio normal, Seja '

"Fy, Fg ... F,
uma outra decomposi¢do normal de C. Entéo:
1) F, F, ... F, sdo cadeias a monovaléncia,
2C=F+F+ ... +F,

3) Em F, F, ... F, ha, quando muito, uma cadeia
de cada ordem des_de 1 até n, seja F, a cadeia de ordem
n—i+1,

4) Os mercados de F, F, ... F, sdo todos mer-
cados B, e

5) O mddulo do mercado de graugde F,_,,  éa, .,
modulo do mercade de grau n — p+¢q de C.

Em virtude 1), 3) e 4) tem-se

Fi=(Vir 2uYuwr Yigr © Yigw 2igs Yigr Yz © - oo

P Y 840 Yoo Yin+1)
i=1, 2, ... n
De ) resulta
ag=a, j=i, i+1,...n i=12 ... 0

De 2) e 3) segue-se que o primeiro mercado de C ¢ o
primeiro mercado de F;, entéo

Yu(t) = z (t)=xy, (1),
e que _

1
3 yu®) =vizi(t), 2 yu(t) =z(1),
k=1 k=1

[64]
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donde
yut)= V() =%y ®)-
Entio
F.=C, i=1 2,

¢ a cadeia C admite uma e s6 nma decomposi¢do normal.

Defini¢iio 3. Cadeia associada a uma cadeia com exclu-
sivo, de mercados B, de ordem n — a cadeia de ordem n
da sua decomposi¢fio normal.

Do que se expds anteriormente conclui-se imediata-
mente que:

Toda a cadeia com exclusivo, de mercados B, de valén-
cias constantes, admite uma e s0 uma cadeia associada.
Em especial, uma cadeia a monovaléncia, de mercados B,
coincide com a sua cadeia associada.

Duas cadeias com exclusivo, de mercados B, tém a
mesma cadeia associada se e 56 se sfio da mesma ordem,
tém os mesmo médulos e pela mesma ordem, e 0s seus
mercados de pnmeuo grau tém o mesmo fluxo de saida.

Se C ¢ uma cadeia com exclusivo, de mercados @, de
valéncias constantes, ¢ de ordem n e F & uma cadeia
com exclusivo, de mercados B, de valéncias constantes, e
de ordem m<n, cujo mercado dé grau i tem o mesmo
médulo que o mercado de grau n — m-i de C, entéio C
e a sua transformada C por diferencia¢io horizontal me-
diante F tém a mesma cadeia associada.

Defini¢do 4. Divergéncia associada de uma cadeia com
exclusivo, de mercados B, de valéncias constantes —a
dlvergénma da sua cadeia associada.

Observa-se imediatamente que a divergéncia associada
de uma cadeia & invariante para qualquer diferenciacdo
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horizontal que conserva os médulos dos mercados da cadeia
dada. : ‘

E imediato que a cadeia associada y de uma cadeia C
com exclusivo, de mercados B8, de valéncias constantes, &

v= (2, 83Z;, VaZy:VglZy A3VgZy VaVgZg® . ..
PVg e VaZy BVg 0. VoZy, Vg ... VuZoo).
Portanto, a divergéncia associada 3(f) de C esti relacio-
nada com a divergéncia D(f) de C do modo seguinte

) =vy ... v, DY D)

e 3(f) é tanto menor relativamente a D(f} quanto € maior
o ntmero de valéncias efectivamente menores que a
nnidade.

Assim, toda a diferencia¢éo horizontal de C que con-
serva 08 modulos des mercados, deixando invariante a
divergéneia associada 8{f) como se viu, transforma C em
C e D) em D(f), portanto, ter-se-4

D(t) _ D()
sl Wil 4
5(t) < a(t)
conforme for
ﬁ(t)%D(t).

[ 66 |
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3. Crise e cadeia de mercados

3.0. INTRODUCAO

‘Neste capitulo, depois de definir expanséo e depresséo
de um mercado, procurou-se determinar, em que cou-
digbes a expansdo ou depressdo da actividade de um
mercado influi no movimento da actividade dos mercados
pertencentes a mesma cadeia ¢ de grau superior ao seu.

Em condigdes precisas que, embora muito restritivas,
ndo reduzirdo o interesse dos resultados, estudou-se a
accio, quer da diferenciagio vertical, quer da difererciac¢io
horizontal, ndo sé no modo como a expansio e a de-
pressdo se transmitem nos mercados de uma cadeia, mas
também na variaciio da grandeza da expansio ou depressdo
ao longo da cadeia de mercados considerada.

Com omisséo das condigbes em que sdo validos, cuja
descri¢do seria longa e se encontra mo lugar préprio, os
resultados essenciais podem ser resumidos do modo se-
guinte:

Qualquer expansfio ou depressdc se propaga numa
cadeia do mercado de grau mais elevado para o de pri-
meiro grau; em certos casos a grandeza da expansdo ou
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depressio cresce em moédulo com o grau-do mercado na
cadeia; certas diferencia¢des horizontais implicam um
aumento do mddulo da grandeza absoluta da expanséo
ou depressiic, deixam invariante a sua grandeza e aumen-
tam o desfasamento da expansdo ou depressio nos mer-
cados da cadeia.

o g e L s 2= 2.0 |
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3.1. DEPRESSA0 E EXPANSAO NUMA CADEIA
DE MERCADOS.

Definicio 1. Um mercado estd em crise, depressdo,
reprise ou expansdo na época { se nesta época o seu fluxo
de saida & maximo, decrescente, minimo ou crescente.

Seja o mercado

m = (le az;, Zy)
de sensibilidade s(f) e divergéncia d(f), tem-se
BB Sn®), s®2L  dB)20

conforme m esth em expansdo, crise ou reprise, e em de-
presséio em L

Definicdo 2. Ezpansdo (depressdo) de um mercado —
todo o intervalo tal que o mercado estd no seu interior
em expansfo (depressdo), no seu inicio em reprise (crise)
e no seu termo em crise (reprise)

Defini¢cio 3. Grandeza de uma expansdo (depressdo) de
um mercado — o quociente da diferenga dos valores do
fluxo de saida do mercado nas épocas de crise e reprise
(reprise e crise) que definem a expansio (depressio) pelo
valor do mesmo fluxo na época da reprise (crise).

Assim, se o intervalo (¢, T), t<T, é uma expansio
{depressio) do mercado m de fluxo de saida z(f), a gran-
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deza daquela expansdo (depressio) é, segundo a definigdo,

_aM—n®

zy (t)
A diferenga

G = 2,(T) — zy(t) = gz, (t)

dar-se-2 o nome de grandeza absoluta da expansio (de-
pressio).

E evidente que, em virtude da defini¢fio, a grandeza
de uma expansio (depressdio) é sempre positiva (negativa).
E também imediato que a grandeza de uma expansio
pode ser positiva qualquer, ao passo que a grandeza de
uma depressfio estd sempre compreendida entre — 1 e 0.

1. Sejam m, e m; mercados consecutivos de uma cadeia
de mercados B

m, = (21, 2,2y, Vig), my = (Zg, 23Zs Zy)

onde é
v(t) = c 4+ bz, (%), b>0,¢>0

a paléncia de m; relativamente a m,, entdo:
a) se my estd em crise (reprise), my esid em depressdo
(expansdo); ' '
b) se m, estd em expansde (depressdo) e z,(t) é estacio-
ndrio, m, estd em reprise (crise).

Notemos que entre os fluxos de entrada e de saida
de m; existem as relagles dos teoremas 2 e 3 do para-
grafo 1.1.

[70]
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@) Suponhamos que m estd em crise (reprise) e seja

z;(t) =z, () =" = zlmk_”(t) =0
22(t) <0 (>0)

com k inteiro e positivo. Por ser

vO(f) = b.z,(t), b>0
tem-se
v)=v't) = =vV=TH) =0
1 V() <0 (>0).

Pelo teorema 2 do paragrafo 1.1 tem-se

[V (8).2o() ] = [v(1).2a () 1= =[v({t).zo(t) ](2k—2}= 0
[v(t)zs® = <0 (>0).

Logo,
V(B 2O1% =V ©470 + 2 VO =70
conduz, em virtude de 1) e para 1<n<2k—1, a
v(©).22(1) = [v(t)za )]
Em virtude de 2), tem-se

o 2.8t =0 se n=12,...(2k—2)
vtz M| 2o (>0)se n=2k—1
g, fina.lrﬁnuts:, por ser v{f)> 0, tém-se

2 () =2z () = - - =2 (8) =0
2™ (t) <0 (>0)

o que mostra estar my em depressdo (expanséo) em £
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b) Por hipétese m, estd em expamsfo (depressdo) e

z, () é estacionario em {, logo

zy’(O=2"() = = 7™ ()=0
2% >0 (<0).

Por ser

v({)=c+b.z(t), b>0
tem-se

Y=V ()= - = VD)=
3) vVH)=v'{H= vot)=0

vE Y >0 (< 0).
Pelo teorema 3 do paragrafo 1.1, tem-se

[V(®) 2D =[v(1).2a()]" = - - - = [v(}) ZaV) =-9—0

9 [v({t).za®) ™ >0 (<0).

Logo,
V()2 )] = v).2" O+ 2 () VW()-z" 1)
. j=1
conduz, em virtude de 3) e para I n< 2k, a
v ()22 () =[v ).z (1) 1
Em virtude de 4), tem-se

=0 se n=1,2, ... (2k—1)

(1)
V(t).ZZ (t) [>0 (< 0) se n=2k.

Finalmente, por ser v(f) >0, tem-se

2y () =23 ()= -+ = zs(ﬁ_n =0
z(®) >0 (<0) |

que mostra estar m em reprise (crise) em f£.
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Continuemos a considerar dois mercados consecutivos
de uma cadeia de mercados g

m; = (2, 873, VZg), My (Zg 23Zs Zg)
com 7
v(ty=c+ b.z4 (t), b>0 c¢>0.

E evidente gue durante uma expansio (depresséo) de
m,, m, tem pelo menos uma crise (reprise) e tera mais de
uma, por exemplo, s& 0 fluxo de saida de my for estacio-
nario pelo menos uma vez durante a expansio (depres-
sdo) de my.

No caso de m, ter mais de uma crise (reprise) durante
uma expansfio (depressio) de my, entdo, nesta estdo intei-
ramente contidas pelo menos uma depressio e uma ex-
pansdo de m,.

Estas dunas afirmacdes sdo consequéncias imediatas do
teorema anterior.

No caso de mg ter uma sé crise (reprise) durante uma
expansdo (depressio) de m, chamar-se-4 expansfio (de-
pressio) de m, correspondente 4 expansdo (depress o) de m,
considerada, aquela expansio (depress&o) de m, cuja crise
(reprise) tem lugar durante a expansdo (depressdo) de m,.

Suponhamos que os mercados m, e my sdo tais que &
possivel definir para cada expansio (depressdo) de m; a
sua correspondente de m;, o que em tliima anélise depende,
nas condicoes consideradas, do fluxo z(f).

Nestes termos, ¢ evidente que as expansdes (depres-
sﬁes)'correspondentés de m, e m, séo as Gnicas que tém
uma parte comum. E imediato também que cada ex-
pansdo (depressio) de m, comega e termina mais cedo do
que a expansio (depressio) correspondente de .
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Numa cadeja de mercados em que cada par de mer-
cados consecutivos estd nas condigbes do par my, my,
no que respeita a possibilidadé de estabelecer uma corres-
pondéncia biunivoca entre as snas depressdes e expan-
soes, dir-se-4 expansdo (depressdo) de m, correspondente
a uma expansfo (depressfio) de m,, a expansio (depres-
s80) de myg correspondente A expansfo (depressdo) de my
correspondente & expansfio (depressiio) de m, considerada,
¢ assim por diante.

-0 que se disse nos dois' paragrafos precedentes e o

que.resulta da sua relacionagio pode resumir-se dizendo
que numa cadeia de mercados, que verifica as condigdes
indicadas, toda a expansio (depressfio) se propaga do mer-
cado de grau mais elevado para o mercado de primeiro grau.

2, Sejam dois mercados consecutives de uma cadeia de
mercados 8

m]_ == (ZI, al Zl, VZE), mg - (Zz aBZE, Z3)
Comt

vi)=c+ bz (), b>0, ¢>0,

cadeia na qual foi possivel estabelecer uma correspondéncia
biunivoca enire as expansies e depressdes de m, e m,, entdo,
se (t;, T,) é uma expansdo ou depressdo de my, (t;, Ty) € a
expansdo ou depressdo correspondenie de my e Gy e Gy sdo
as suas grandezas absolulas, entdo tem-se

]Gy <Gyl
e, em especial, se
vity=¢
lem-se
| Gy | < |Gyl
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.Como j4 se observou, tem-se
ta < tl < Ta < T1

e, de acordo com a defini¢dio de grandeza absoluta de uma
expansio ou depresséo,

Gy = 7,(Ty) — z,(ty)
Gy = 2a(T2) — Za(ta)-

Visto que, consoante se trata de uma expansio ou
depressdo, se tem

za(te) S 2a(t) = zvf:‘))
1

z,(Ty)

24(To) 2 2,(T)) = V(Ty)

ter-se-4, respectivamente,
Gy = Z3(Tg) — Za(to) ?1

%22 (Ty) — za(ty) = z:(Ty) . z,(ty) —

v(Ty) v(ty)
I () [22(Ty) — 2z (t) ] — 2 (1) [V(TY) — v(t)] -
v(Ty).v(ty)
- (t)[2:(Ty) — 2, ()] — bz (8) [2(Ty) — z1 () ] .
v(Ty)-v(iy.
v —ba® o _ ¢ o

v(Tyv)  v(T)vity)
portanto, respectivamente,
9) .Gy § v(Ty).v(t)-Ge

por ser v(f) > 0.
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Considerando que G, e Gy sdo simultdneamente posi-
tivos ou negativos, segundo se trata de uma expansio
ou de uma depresséo, e que

c>0, v({)>0
pode escrever-se
6) ©oe] Gy ] < v(T)v ()| Gal
donde, atendendo a que

O<v.(TPvit) <1
vem
¢| G| <|Gal.

Por fim, resulta de 6), se v(f) =rc,
]Gyl < c?| Gyl
ou, por ser ¢ < I, portanto, ¢2 < ¢,
CVIG1| < €2} Gy} < ]| Gyl
¢, porque ¢ > 0

|Gy | < Gyl

3. Nas condigies do feorema anierior e para um par
de expansdes correspondenies de m,’e m, lem-se, s¢ §; € ga
sdo as suas grandezas,

gy < V(Tl)-ga

e, em particular, se

vit) =¢
tem-se

g1 < Ba-
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Com efeito, por se tratar de um par de expansdes cor-
respondentes e por 5), tem-se - :

e.Gy < v(T).v(ty).Ge.
Por ser

z;(t)) > v(ty).Zs(ta) > 0
resulta daquela designaldade
c.Gy V(Ty)-Gy
2, (k) Zo(ts)

donde
c.g < v(T;).La

Se v(f) = ¢ tem-se, manifestamente,

g < &
pois ¢ >0.

4, Se as condigbes do teorema 2 sdo verificadas por
qualquer par de mercados consecutivos de uma cadeia de
ordem n, enldo

a) fem-se

€ss.--C Gl <ey. . e G| < < | G,
onde
Gy, Ggo ... G

n

sdo as grandezas absolutas das expansoes ou depressdes cor-
respondentes e

¢, =v,(t)—bz (1), i=23,...n
b) em especi'al, para

vi()=¢, i=23,...n
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fem-se
1G] <1Gel < -+ <|Gql;
c) se, além do que se admitiu em b), se frata de expan-
sdes, lem-se
G<g< - - <g
onde
81> 82r <« - Bn

sdo as grandezas das expansdes correspondentes.

a) Nas coqdiqées do teorema 2, tem-se para os mer-
cados de graus 7 e 2, de graus 2 e 3, ... de graus n—1
e n, respectivamente

Cg| Gy | <Gyl
3] Ga <] Gl
¢, Gy | <G,
ou, porque
¢,>0, i=2,3,...n,
Cy €3 ... CulGyl <<y ..o Cyf Gl
Cy Cq -+ Gl Gol ey ... ¢y Gyl

cnfl cnIG —EI< cnIG;.—:.Ll
¢l Gy | <<I Gyl
donde

€3 €3+ Cl Gyl <<y - Gy <T - <Gyl

b) Se as valéncias sdo todas constantes, para qualquer
par de mercados consecutivos da cadeia, tem-se pelo teo-
rema 2

leI<JGk+1|: k’——l’ 2, ._..'(Il—l)
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portanto,
|Gy | < Gel <<+ v - <Gyl

¢) Finalmente, no mesmo caso que anteriormente, se
se trata de uma expansio, pelo teorema 3 tem-se

& <€, k= 1,2 ... (a1,
ou

Gi<gHh< - <Bu

Este teorema diz-nos como, em determinadas condi-
cbes, a diferenciagfio vertical influi nas grandezas das
expansdes ou depressoes.

 5. Seja uma cadeia de mercados & de ordem 2 e de va-
léncia constante

C=1(2,, 8,2, VZg:Zy, 93Z, Zj)
e seja

C = (2, a2y, VZg: + By )
W w W

a transformada de C mediante uma diferenciagio horizontal
que conserva os mddulos dos mercados e tal que a valéncia
w ¢ constanie, seja (t, T) uma expansdo (depressdoy de m,
em C, enido:

a) (t, T) ¢ também uma expansio (depressdo) de in,
em C;

b) se Gy gs Gy 8. S0 respectivamente as grandezas
dessa expansdo ou depressdo de m, em C e de ™, em C,
entiio

| Gl < |Gl

s = Bo.

791




a) Os fluxos de saida de m, em C e de iy em C sdo
respectivamente

v
z3(t), - Za(t)

v : cer - -
onde — ¢ uma constante positiva, logo, toda a expansao
o ,

de my ¢ uma expansio de I, e toda a depressdo de m;

& uma depressio de iy
. b) Notando que a cadeia que opera a diferenciagéo
horizontal nas condigdes indicadas &

v —wW v-—W Vv —W
, Zg s Zgs Zy
w w w

e que esta existe se e 36 se v>w, tem-se imediatamente
Gy =122(T) — zZg (V) |

G, < % 1 2a(T) — za (D)

v v
Gy < | — 2(T) —— Zo (1) |
W w
Gy < G,

Finalmente, tem-se

v Vo
~ 2(T) — 7)) ;j z5(T) “‘";v‘zz()

g =
=) -:; z4(t)

6. Sejam m,, M, e m; M, dois pares de mercados cont-
] 1y g g Mg

secutivos, um de cada uma das cadeias de mercados 8 C,

e Cq Sejam m, e my do mesmo grau e
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my = (2, az, VX) m, = (z, az, Wy)

z

ou, o que é 6 mesmo, por ser necessariamente

v(t) N

y() = —

(®),
v

m, == (z, az, — X),
w

suponhamos que nas cadeias C; e Gy é possivel definir ex~
pansées e depressies correspondentes, entdo:

 a) se v e w sdo constantes, o desfasamento das expan-
sdes e depressbes de m, relativamente ds erpansbes ou
depressies correspondentes de M, é igual ao desfasamenio
das expansdes e depressfes de m, relativamente is expansdes
ou depressdes correspondentes de My;

3

b) se v ¢ constanie e
wt)=c+bz(), b>0, ¢>0,
o primeiro desfasamento é maior do que o segundo.
a) Na hipétese das valéncias serem constantes, os

fluxos de saida dos mercados M; e M, sdo simultinea-
mente maximos ou minimos, visto que

¥y = —xO.

Por outro lado os mercados m; e m, tém o mesmo fluxo
de saida. Portanto, as expansdes ou depressdes de my e
my coincidem e também coincidem as expansdes ou de-
pressies de M, e M,. Logo, os desfasamentos considerados
s#o iguais.
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b) Neste caso tem-se, por hipétese,
vity=v
w(t) = c + b.z(t).

Por consequéncia, se z(f) ¢ méximo (minimo), tem-se

1
x'(t) = - [z’(t) + az”(D)}=0

ou
zZ(t) + az’{t) =0

Z({t) >0 (<0)

por supormos possivel definir emi qualquer das cadeias
expansdes e depressdes correspondentes. Por outro lado &

z(t)y+a.z’(t) |
ro- [0 ]
N [’ (t)+a.z" (t)] [e+Db.z(t)| — [z() +-az'(D)] b.z’(t)
[e+ b.z(t) ]2
o [z(t)+a.z’(t)] b.z'(t)
 [v+bz(p)}®
v.b.x (82’ (1)

= “Tegpzp ~° &9

e M, esta em depressdo (expansdo) na época da crise
(reprise) de M.

Notando que se supds possivel o estabelecimento de
uma correspondéncia biunivoca entre as expansdes e de-
pressdes de m; e M;, de uma correspondéncia biunivoca
entre as expansies e depressdes de my e M, e que, em
virtude de m, e m, terem fluxos de saida idénticos, as suas
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expansdes e depressdes coincidem, €, portanto, possivel
estabelecer também uma correspondéneia biunivoca entre
as expansbes e depressdes de M, e M, o que nos permite
afirmar, em presenca do resultado anterior, que o pri—
meiro desfasamento ¢ menor do que o segundo.
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3.2. CADEIAS DE MERCADOS SEM DEPRESSOES.

Todo o mercado g sem depressdes pertence, manifes-
tamente, a uma das trés classes:

a) mercados estacionarios {(de fluxo de saida cons-
tante),

b) mercados em expansdo permanente (de fluxo de
saida monodtono crescente),

¢) mercados alternadamente estacionarios e em ex-
pansio (de fluxo de saida geralmente crescente).

Por cadeia sem depressdes entende-se toda a cadeia
cujos mercados néo tém depressdes.

Para as cadeias de mercados, de valéncias constantes
é facil obter uma condi¢io necessaria e suficiente para
que seja -sem depressdes.

1. Seja a cadeia

C=(Zy, 212y, VaZy:Zy Ag%g VaZal ... :Zg A,Zn Zoyy)

de mercados B de valéncias constantes, ela ndo tem depres-
s0es se e 80 se

t=o0

i j
3 ™My 2 a2, ..8, >0 =01 ... (u=1)
@
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Note-se apenas que as condigdes do teorema séo as
condicdes necessarias e suficientes para que cada mercado
da cadeia ndo tenha depressdes, isto é, para que os {luxos
de saida dos mercados da cadeia sejam ndo decrescentes.

E evidentemente uma condi¢io suficiente, mas ndo
necessaria, para que a cadeia C, nas condicdes do teorema
anterior, nfio tenha depressdes que

>0, " W>0 ...z >0

Observe-se que estas condigdes sdo verificadas pela
cadeia C em qualquer dos casos:

a) z;(t)=mi+p, m>0, p>0,
b) z(ty=a-+be”, b>-—-a, b>0 c>0.
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4, Divergéncia, crise e objectivos da acti-
vidade de uma cadeia de mercados.

4.0. INTRODUCAG.

Como se viu nos dois primeiros capitulos, a diver-
géncia é consequéncia de cada mercado ter de manter
stocks, em geral, ndo constantes. Ela ¢, portanto, resul-
tante das relagdes existentes na cadeia entre bens econd-
micos. Da necessidade destas relagdes se disse o essencial
no primeiro capitulo (%).

Néao pode ver—se; pois, na divergéncia, isoladamente,
uma causa de perturbac¢des da actividade dos mercados
de uma cadeia. Veja-se antes a verdadeira causa dessas
perturbagdes no facto dos objectivos fixados aquela acti-
vidade terem ou nio em conta as relacdes necessarias
acima referidas (%).

Nos paragrafos seguintes procura-se esclarecer este
ponto.

(1) Uma exposicio mais pormenorizada encontra-se em B. Chait (1,
pag. 63-68).
(%) Cfr. B. Chait (1).
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4.1. 0 LUCRC COMO OBJECTIVO DA ACTIVI-
DADE DE UMA CADEIA DE MERCADOS.

Numa economia caracterizada pela propriedade pri-
vada dos meios de produgiio &€ o critério do lucro que
determina a producéo, em presenca das necessidades sol-
viveis de bens econdmicos. Estas necessidades criam o
guadro indispensavel ao exercicio de uma actividade pro-
dutora lucrativa que nfo tem por fim efectivamente a
redug¢do das necessidades nfo solvaveis e a expansfio das
outras.

Uma tal economia, de resto, nio tem no seu conjimto,
objectivos determinados e deve ser comparada, como o
fez o professor M. Dobb (%), ao «derelict hulk adrift on
the oceany. Embora uma economia de tal modo deso-
rientada possa tedricamente atingir objectivos desejaveis,
nio ha possibilidade de fazer uma previsio dos resultados,
nem, portan;co, de exercer uma accgio consciente tendente
para esses objectivos.

A conceniracfio industrial e financeira verificada na
economia em causa acentuou a imperfeigio da concorrén-
cia e ndo conduziu a definigfo, explicita ou implicita, de
alvos aceitiveis por todos. E, apesar de contradigio

() M., Dobb (1, pag. 317).
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evidente, persiste oficialmente na defesa do postulado
¢order is so far preordained in human affairs that a mul-
titude of blind actions and reactions will bring it to
pass» (1) para pretender justificar a norma de acgfo: «the
largest possible profit in the shortest time» (%).

Introduzindo:'esta norma, tal como foi enunciada ou
ligeiramente enfraguecida, numa cadeia de mercados a
fim de determinar a sua actividade, renuncia-se simulta-
neamente a tomar em linha de conta aquelas relagdes
necessarias a que se aludiu no paragrafo antlerior e se
resumem. na existéncia de divergéncia.

O exame dos modelos simplificados, relativamente aos
quais se adoptou essa norma, estudados por B. Chait (%)
sobretudo do ponto de vista da sua estabilidade, isto &,
do retorno a actividade inicial, mostra que, em geral,
nio pode assegurar-se, nem a eliminacfio de crises, nem
que se alcance um objectivo prefixado em termos de nivel
de actividade.

Que ao professor A. Aftalion nfo passaram desperce-
bidas estas dificuldades, talvez o prove a defesa de tal
critério que tenta fazer:

«Dans le régime individualiste ¢’est aux entrepreneurs
qu’il incombe d’adapter la production aux besoins. Ce
sont eux qui commetiront les presque inévitables érreurs.

(1) L. Mumford (F. Mackenzie, 1, pAg. V): «In the nineteenth century,
eapitalistic industry sought work on the assumption that economic life was
self-equilibrating. Human needs would bhe satisfied, and human purposes
served, if each economic agent acted with no thoughti for anything but his
immediate aim: the largest possible profit in the shortest time. Béhind this
theory was a sublime and now incredibie theology: the conception that order
is so far preordained in human affairs that a multitude of blind actions and
reactions will bring it to pass»

(2) B. Chait (1, pag. 205-277).
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Mais il est douteux que, dans d’autres régimes, d’autres
directeurs de la production montrent plus de perspicacité.
Le profit n’est pas seul i constituer en ces circonstances
un symptéme trompeur. La fabrication en vue du profit
ne doit porter toute la responsabilité de la surcapitalisa-
tion. C'est le besoin lui méme qui égare et aveugle les
producteurs. Le degré d'insatisfaction présent du besoin
social ne dépend en effet que des objets de consommation
actuellement offerts aux acheteurs, nullement de la puis-
sance des forces productrices en création. Tout ce qui se
prépare de capitaux l'intensité actuelle du besoin 1-’ignore
tant que ces capitaux ne sont pas terminés et ne pro-
duisent pas les objets de consommation désirés. Les prix
et les profits se ressentent de cette ignorance et abusent
I’entrepreneur.» (%)

Pois, mais adiante, quando se refere as indistrias que
satisfazem as grandes necessidades piblicas, acrescenta:

¢La crise pourrait &tre évitée par ume construction

habilement échelonnée de fagon & continuer toujours &

une allure réguliére, de fagon que, I'ouvrage étant ter-
miné ici, un autre ouvrage similaire soit commencé ailleurs
ou qu’on procéde au remplacement du matériel déja usé.
La crise ne tient pas 4 la nature des industries en question,
mais & ce que dans ces industries comme dans les autres,
sous linfluence des mouvements de recettes, des dividen-
des, et 4 cause de la longue durée du procés de production,
on va trop vite 4 certaines années, on produit trop, de
sorte qu'on doit s’arréter dans les années qui suivent.» ()

(1) A. Aftalion (1, pag. 209).
(%) A. Aftalion (1, pag. 226).
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4.2. NECESSIDADE DA PLANIFICACAO DA
ACTIVIDADE DOS MERCADOS DE UMA
CADEIA.

Do que se escreveu anteriormente decorre, como indis-
pensével para a eliminacdo das perturbacdes prejudiciais
resultantes da introduciio de um critério determinante
da actividade dos mercados de uma cadeia que nio con-
sidera as relagdes materiais necessarias existentes nesta,
justamente a adopg¢édo de um critério que tome na devida
conta essas relacdes. Como estas se referem 4 cadeia no
seu todo ¢ tornam dependente do que se passa em cada
mercado da cadeia o que vai passar-se em todos os outros,
a’ actividade de cada mercado deveri, necessariamente,
tender para um alvo que interesse todos os outros, ou nao
os impeca de prosseguir e atingir objectivos préprios e
deveri desenvolver-se por forma a evitar, das consequén-
cias das relacdes necessirias da cadeia de mercados, as
que forem consideradas prejudiciais.

-Esta atitude em face do problema da actividade de
uma cadeia de mercados implica:

a) a defini¢ciio de objectivos atingiveis e nio con-
traditoérios, *
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b).o inventario permanente dos meios de accio
disponiveis,

c¢) o conhecimento dos processos de arranjo daque-
les meios conducentes aquele ou a este efeito,
¢ das possibilidades da transformacfo desses pfo—
€essos,

d) o conhecimento das diferentes formas da accédo
que dos meios disponiveis e através de cada
processo conduzem aos objectivos definidos,

€)' a hierarquizacfio e a escolha de processos e de
formas de accdo,

f) o exame periédico dos fins, dos meios e da
marcha para a consecuc¢io daqueles fins, e a
adaptacio permanente e mitua dos fins, dos
processos e das formas de accéo.

Por consequéncia, aquela atitude corresponde- 4 que,
em face de uma economia se designa por planificadora ()
e coincide com esta se, em vez de encararmos uma cadeia
de mercados, considerarmos o conjunto de cadeias inter-
dependentes correspondente a uma economia.

(1) Por planificagfio entende-se aqui «a system of economic organisation.
in which all individual and separate plants, enterprises and industries are
treated as coordinated units of single whole for the purpose of wtilizing all
available resources to achieve the maximum satisfaction of the peeds of a
people within a given interval ef times. L. Lorwin (1).
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